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Clasa a VII-a
Barem de corectare si notare

(10p) 1. a.) Fie sirul de numere reale: \/ﬁ; \/E; \/%;. .;720262027;... . Al catelea termen din
sir este numarul /20262027 ? Justificati raspunsul dat!

(10p)  b.) Sa se determine numerele intregi m si n astfel incat:

\/4—26—6(2—\6)=m+n\6.

Solutie: a.) Deduce regula de scriere a sirului 5p
Identifica pozitia numarului /20262027, ca fiind egala cu 2028:3 =676 Sp
b.) \/4—2\/5—\/5(2—\/5) _ \/2(2—\/5)—\/5(2—\/5) =J(2-v5) =]2-5] 5p

V5 >4 =2= 25| =5-2 2p

Cum \/4—2\/3—\/5(2—\/5):m+n\/§©—2+\/§:m+n\/§ si m,n € 7., atunci

m=-2,n=1

3p

- - + - .
1’2 1.2> \2°.3 2.3 2025%-2026 2025-2026°
Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia x* =2026- N .

(15p) 2.a.)Fienuméru1N=\/ ! ! +\/ ! ! +\/ ! !

(15p) b.) Fie numerele:

1 1 1 1
—+ —+...+ —+—.
1420257 142024 1+47 143
Determinati partea Intreagd a numarului va+b .

a=2026"+2025"+...+5"+47" si b=

Solutie: a.) Calculeaza fiecare termen al sumei astfel
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= = =—— , pentru ori N*,
n’(n+1) n(n+1)2 ;12(11+1)2 n(n+l) n n+l pentt ofice me

\/ 11 |m+)-n 1 1

C o 1 1 1
siobtinecd N=—+ +...+ 5
1.2 23 2025-2026 P
N= 1_lj+(l_l gLy 202 5p
2 2 3 2025 2026 2026 2026
x* =2026-N < x> =2025 3p
Multimea solutiilor ecuatiei este S = {—45;45} 2p
1 1 1 I 1 1
b.) a= + + +oF—t+—-+= 2p
2026 2025 2024 6 5 4
2025 2024 2023 5 4 3
b= + + +o+—+—+= 3p
2026 2025 2024 6 5 4
Observa ca ambele sume au 2026 —-4+1=2025-3+1=2023 termeni 2p
Efectuand suma a+b termen cu termen obtine
5
a+b=1+1+1+. +1+1+1=2023 P
2023 termeni
Cum 44 = /1936 <2023 < /2025 =45 = [Ja +b} = [\/2023] =44 3p

(20p) 3. in triunghiul ABC, cu AB = AC, ducem BD L AC, D e AC sinotam cu E simetricul
lui B fatd de D. Bisectoarea unghiului ABE intersecteaza pe AE in F. Stiind ca BF ||CE,
demonstrati ca CF' L BC.

(Supliment Gazeta Matematica Seria B, Nr. 9/2025)
Solutie:
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Identifica AC mediatoarea segmentului BE, deci AABE si ABCE isoscele 2p
I — centrul cercului inscris in AABE, unde BF N AD = {I } , deci EI — bisect. <XAEB,
XABI = <IBE = <IEB = <AEI (jumatati de unghiuri congruente) P
Cum BI ||CE, BE - secanta = </BE = <XBEC 2p
Demonstreazd cd BE— bisect. <CBI, respectiv ca EB — bisect. <CEl 2p
Deduce ca BCEI romb, de unde El =BC (1) 2p
AABC = AAEC (isoscele) = «xABC = xXACE = <AEC

Cum FI||CE si <AEC = <xACE,deduce ca CEFI trapez isoscel, de unde FC = El (2) 3P
Determina cd masura unghiului </BC egalda cu 45° (3) 4p

Deduce din relatiile (1), (2) si (3) cd ABCF' dr. isoscel, cu <<BCF =90°, deci BC LCF  2p

4. Fie ABCD un dreptunghi si Q mijlocul laturii DC. Daca BE L AC, unde E € AC, si P este
mijlocul segmentului AE, demonstrati ca:

(15p) a.) BP L PQ.

(5p) b.) XQOPC =<xQOBC.

A B

Solutie: a.) Fie punctul 7" mijlocul segmentului BE .
PT || AB sicum AB||CD = PT||OC  2p

In AAEB, avem ci PT este linie mijlocie= AB . AB
! T=7 51cquC=7:>PTEQC 2p

= patrulaterul QCTP este paralelogram = CT || PQ 2p
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PT || AB
= PT L BC
Dar AB 1 BC = T ortocentru in APBC , S5p
EB 1 PC sicum EBNBT ={T}
deunde CT 1 PB 2p
Dar CT || PQ, deduce ca PQ | PB 2p

b.) Patrulaterul QPBC, cu «<xQPB =90 si <xQCB =90’ este un patrulater inscriptibil, in
care <QOBC =<« QPC

NOTA: Orice alti solutie corectdi de rezolvare a fiecarei probleme se va puncta corespunzdtor.
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