Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_mate-info

Varianta 1
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profil militar, specializarea matematica-informatica
SUBIECTUL I (30 puncte)

1. Sa se calculeze suma primilor 20 de termeni ai progresiei aritmetice (@), , stiind ca a, —a, =4 si

a+a,+a;+a, =30.

5p

S9p | 2. Calculati distanta dintre punctele de intersectic ale graficului functiei f:R — R,

f(x) =x*—4x+3 cuaxa OX.
5P | 3. Si se rezolve in multimea numerelor reale ecuatia 2-log, x—log, 2 =1.

5p | 4. Determinati numarul functiilor f :{2,4, 6} - {0,1, 2,3} cu proprietatea f(2)- f(4)- f(6) =0.
5p | 5. Aria patratului ABCD este egald cu 72. Calculati AB-CA.
5P | 6. Determinati x €[0,7], stiind ca 3sin x +cos2x =1.

SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
1 1 1 X+y+2=0
1. Fie matricea A=| m n p si sistemul de ecuatii m-X+n-y+p-z=0 ,mn,pe R*
n-p m-p m-n n-p-x+m-p-y+m-n-z=0

5p | @) Sa se arate ca det A=(m—n)(m—p)(p—n).
5p | b) Rezolvati sistemul stiind ca M, N, p sunt disticte doua cate doua.
5P | ¢) Pentru m=n# p determinati solutia (X,,Y,,Z,) asistemului pentru care x,* +y,’ +z; ~18=0.

2. Pe R se defineste legea de compozitie X *y = %(Xy +X+Y —1) .

Fie multimea M ={xeZ|x=2k +1k e Z}

S5p | a) Sa se arate ca legea "+" este asociativd pe R.

5P | b) Si se arate cd multimea M este parte stabild a lui R Tn raport cu legea "+".
5p | ¢) Sa se determine elementele inversabile ale lui M in raport cu legea "«".

SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)

X+3

1. Se considera functia f :R >R, f(x)=
x* +3
5P | a) Si se scrie ecuatia tangentei la graficul functiei in punctul de abscisa X, =0.

5p | b) Calculati lim(f(x))™.
5P | ¢) Si se arate ci f(e*) <1+ f (eXZ ),(V)Xe R.

2.Fie functia f :R >R, f(X)=

X241
1

5p | a) Calculati j f (x)dx .
0

1

2
5p | b) Aratati ca IMdX T

. x4l 8
1 X
5p | ¢) Calculati lim—— J’ f (t)dt.
x->1 X =1
1
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Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematici M_mate-info
Barem de evaluare si de notare

Varianta 1
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profil militar, specializarea matematica-informatica
SUBIECTUL I (30 puncte)
5p +3r—a,—-r=4 r=2 r=2 3p
1. % % = =
a+a +2r+a +4r+a +5r=30 4a, +11r =30 a =2
. . 2
S, = 20 (4;19 2) _ 420 p
2 f(X)=0=>x"-4x+3=0=>x=1x,=3 2p
A(L0); B(3,0) 1o
Distanta este  AB = Ja=2 2p
5
P 3. 2Iogzx—I ! =1=(2log, x+1)(log, x—-1) =0 3p
0 2
1 . 2
x=ﬁ sau X =2, care convin P
SP | 4. Numirul total de functii f :{2,4,6} —{0,1,2,3} este egal cu4’ 2p
Numirul functiilor pentru care f(2)- f(4)- f(6) =0 este egal cu 3° 1p
Numirul functiilor f(2)- f(4)- f(6) =0 este egal cu 4° —3° =37 2p
5P | 5. AB=6+/2,AC = AB+/2 =12,«BAC = 45° 2p
AB.CA=-AB-AC = —‘ﬁ‘ ‘E‘ : cos(<(ﬁ;ﬁ)) = 62-12-cos 45° =72 3
5P | 6. 3sinx+(1-2sin® x)=1=>sinx(3-2sinx)=0 2p
3-2sinx=0=sinx= g 2 [—1,1] = ecuatia nu are solutii 1p
sinx=0,xe[0,7]= xe{0,7} 2p
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
5| 11 1 |1 0 0 ,
P 1.a) detA=| m n Pl.=.|m n—m p-m |= P
n-p m-p m-n 3 1n-p p-(m-n) n-(m-p)
=(m=n)-(m—p)-(:YL] T = =n)-(m=p)-(p-n) 3
b)m=nnzpm=p=(Mm-n)-(m-p)-(p—-n)#0=detA=0 2p
5P | det A= 0= sistemul este compatibil determinat 2p
Cum sistemul este omogen, solutia este (0,0,0). 1p
c)m=n#=p=detA=0 1p
Sistemul este omogen
op 11 1
A=l m m p|=d = ‘ = p—m = 0= sistem compatibil simplu nedeterminat
m
m-p m-p m P
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y+z=-a 3p
X=aeR= =>y=-a,2=0
m-y+p-z=-m-«a
X+, +20-18=0 = 2¢° =18=, =3,a, =3 1p
(Xo:¥o:2,) €{(3,-3,0),(-3,3,0)}
op 1
2.a) x*y:E(x+1)(y+1)—1,Vx,yeR
2p
(x*y)*z=(%(x+1)(y+l)—1j*z=%(x+1)(y+1)(z+1)—1,v X,y,Z2eR
X*(y*z):x*(%(erl)(z+1)—1j:%(x+1)(y+1)(z+1)—1,vx,y,ZGR 2p
Cum (x*y)*z: x*(y*2)V XY,z € R = legea este asociativa pe R 1p
5p | b) Fie x,yeM, x=2k +1, k,eZ, y=2k,+1 k,eZ 1p
x*y:%(2k1+2)(2k2+2)—1=2(k1+1)(k2+1)—1 2p
Kok, e Z=k=(k +1)(k, +1)-1leZ=x*y=2k +1=> x*yeM 2p
5p | c) Elementul neutru: e=1eM 1p
Simetricul lui x: x':i—l, X#-1 2p
X+1
XeM=XeZ= 4leZ:>(X+1)|4:>X+1e{—4,—2,—1,1,2,4}:>Xe{—5,—3,—2,0,1,3} tp
J’_
Cum x este impar= x  {-5,-3,1,3}
X=-5=>x=-2¢M
X=-3=>X=-3eM
x=1l=x=1eM 1
x=3=Xx =0¢ M = elementele inversabile ale lui M sunt x=-3 si x=1 P
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
5p . 3(1-x) 3p
La) f(X)=m— 2
(x*+3)Vx* +3 1p
Ecuatia tangentei la graficul functiei: y— f (0)=f'(0)(x-0)= 1p
X—y/3+3=0
5p 4x 2\?X 2x
T . 3 ro
) fim( ()" —tim| 3| —jim| 32 I|m(1+ 6’2‘+6j 3
X—>00 X—>00 /X2+3 xoo| X 43 X—>0 X°+3
6x+6
x*+3 \x213
X+ 2p
lim [1+ 6)2(+6j6 : =e?
x> X“+3
5p | ¢) f (x)=0,(V)xe(-w,1]= feste crescatoare pe (—oo0,1] si f (x)<0,(V)xe[l,+0)= feste
descrescatoare pe [1,+00). Cum f (1)=2= f(x)<2,(V)xeR= f(e*)<2,(V)xeR
lim f (x) =1, f descrescatoare pe [1,+00)= f(x)>1,Vxe[l,+w) 3p
Cum e >1lVxeR=> f(ex2)>1
:>f(ex)<1+f(exz),(v)XER 2p
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5p 1 tox 1 1
2.a) | f)dx = |—=——dx==In(x* +1)| = 3
) [100dx= [ dx= 7 (¢ + ) p

2
~Lin2 P

5p lxzf(x)+f(x)dX:j X

b dx = 2
) ! x*+1 < X +1 P
_1 nt_ 7
—Earctg(x )‘0 Y 3p
5p 0 x
c) Din regula lui I’Hospital pentru cazul 0’ limita este egala cu Iirrll I f(t)dt |dt=
X—>
1
~lim f (x)dx = =
T xol B 2 .
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Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

Coordonator grup de lucru - M_mate-info:
- Bélanescu Daniela, inspector scolar pentru matematica

Grup de lucru — M_mate-info:

- Balcan Camelia, Liceul Teoretic Decebal Constanta

- Borcild Reghina - Roxana, Colegiul National Mircea cel Batrdn Constanta

- Dermengiu Alina, Colegiul National Mircea cel Batran Constanta

- Homentcovschi Cristina — Liana, Liceul Teoretic Ovidius Constanta

- Gurgui Adriana-Daniela, Liceul Teoretic Ovidius Constanta

- loan Alina, Liceul Tehnologic de Electrotehnica si Telecomunicatii Constanta
- Petrea Cristina-Maria, Colegiul National Mircea cel Batrdn Constanta

Bibliografie:
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Bacalaureat Matematica — Ghid de pregatire 2019 ”, Rodica Resiga, Camelia Maria Magdas, Editura Delfin;
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Constantinescu, Catalin Zirna, Editura Crizon;
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*“ Manual pentru clasa a X-a M3”, Coordonatori Dan Branzei, Gina Caba, Editura Teora, 2003

“ Manual pentru clasa a IX-a”, Coordonatori Marius Burtea, Georgeta Burtea, Editura Carmis , 2018

“ Bacalaureat 2002-Teste de matematica”, Coordonatori Ion Savu, Mircea Becheanu, Editura Humanitas
Educational, 2001
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Simulare judeteana - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_ mate-info

Varianta 2
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica- informatica
Filiera vocationala, profil militar, specializarea matematica-informatica
SUBIECTUL I (30 puncte)
S5p | 1. RezolvatiinCecuatia2 +3i —z =2i —3 +iz.
OP | 2. Aritati ca varful parabolei asociate functiei f: R — R, f(x) = 3x? — 3x se afld pe dreapta de
ecuatiex — 2y —2 = 0.
5p | 3. Rezolvati in R ecuatia V3 — 2x = 3= 2x.
5p | 4. Determinati numarul elementelor multimii A, daca aceasta are exact 16 submultimi cu cel mult
doua elemente.
S5p | 5. Fie triunghiul ABC, dreptunghic in 4, cu AB = 6, BC = 10. Calculagiﬁ .CB
5P | 6. Demonstrati cd numarul sin59° - cos29° — sin31° - cos61° este rational.
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
ax+y=0 a 1 0
1. Se considera sistemul de ecuatii fjay +z=0 ,a € Rsi A(a) =0 a 1), matricea asociatd
x+az=20 1 0 «a
sistemului.
5p a) Calculati determinantul matricei A(2).
5p b) Aritati cd matricea B = I; — A2926(0) + A2°27(0) este inversabili si ci
5p B~ = [I; + A(0)].
€) Determinati valoarile lui a € R, pentru care sistemul admite doar solutia banala .
2. Pe multimea [0, o) se considera legea de compozitie asociativa x * y = In(e* + e¥ —1).
5p a) Calculati 2 * 0.
S5p b) Aratati ca legea "* " admite element neutru.
5p c) Rezolvati in [0, ) ecuatia x * (x + 2026) = x
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
1. SeconsideréfZR—)R,f(X):X—\/XZ—X+1.
S5p a) Aréta‘;icé\/xz—x+1-f'(x)+f(x)=%, vVXxeR.
5p b) Calculati lim x2 - f'(x)
X—00
5p C) Aritati ci oricare ar fi doud numerele reale asi b astfel incat a > b, avem relatia:
f'(@) < f'(b).
2. Fie f:R-> R, f(x)=x"-1+—5—.
X +1
5p a) Determinati multimea primitivelor functiei f ;
.o 1
5p b) Demonstrati ca jo f (\/; )dX <0.
2
" fe-(F)
5p C) Aratati ca fo e dx =5.
Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica Varianta 2

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica



Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat , februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_mate-info
Barem de evaluare si de notare

Varianta 2
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationald, profil militar, specializarea matematica-informatica
SUBIECTUL | (30 puncte)
5P | 1. Gruparea termenilor pand la z = i—: 2p
Rezolvarea impartirii si z = 3 — 2i 3p
5P | 2. Coordonatele varfului V G - %) 2p
G, — %) este solutie a ecuatiei x — 2y — 2 = 0. 3p
5P | 3. Conditia de existentd x € [; ,00) .
Prin ridicarea ecuatiei la puterea a sasea, (3 — 2x)3 = (3 — 2x)? 2p
Notim t = 3 — 2x , deci t3 = t? & t € {0,1} de unde x € {1%}
Cele doua valori ale lui x indeplinesc conditia de existenta 3p
5P | 4. Notam cardA =n. Atunci C + Ci + €2 = 16 © 1+n+"2 = 16 3p
n®’+n—-30=0 < n € {—6,5}, dar n este natural, decin = 5 2P
50 | 5. AC-CB = —CA-CB = —AC-BC - cosC 2p
AC =8, cosC === AC - CB = —64 3p
5p | 6. a = sin59° - cos29° — cos59° - sin29° 2p
a = sin(59° — 29") = sin30" = % , care este rational 3p

SUBIECTUL al Il-lea

(30 puncte)

5p| 1. a)
210
A =021 2p
102
Det [A(2) =8+ 14+ 0-0-0-0=9 3p
5p | b)
A3(0) =1,
B:‘(?’_AEOQ() ( 0) +A202?( 0} :13_ [A")( 0) ]()'?SA(U) + [A")( 0) ]()'?SAZ( 0) —
=1,—A(0) +A3(0) 2p
1 ] ) 1
3[13+A(0) ][13—/1(0} +A2(0) ]=[13—A(0) +A2(0) ] 3[13+A(0) ]:
1 3 1
=E[13+A-{0) ]:5[13”3]:13
Avand n vedere unicitatea inversei, matricea B este inversabila si
1
B‘1=;[13+A(0) ]
3p
5p | ¢) Conditia ca sistemul omogen sa admita doar solutia banala este ca determinantul matricei
asociate sa fie nenul. 3p
Det A(a) =a3+ 1
a3+ 1#£0. aeER @a# — 1 2p
5p | 2.a)
2*0=]n(ez+ el— 1)= 2p
=lne?=2 3p
Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica Varianta 2

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea matematica-informatica




Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

f
_(f g O _f @ F©O) 2 1,
_.[o(f(x)]d f(x)|° ; SR

5p | b) Se demonstreaza ca 0€ [0, co ) este element neutru al legii " *
Vxe [0, 00 ), x*0=In( e*+ 0= 1) =In( ¢¥) =x
0*x:ln(e”+ et — 1) =In(e*) =x 3p
x*0=0% x=x si cum elementul neutru este unic, 0€ [0, o ) este elementul neutru al legii de
compozite 2p
5p | ¢)
X% (x4 2026) =2026 < In( e + ex+2026 1) =2026
eX 4 X +2026 _ | — 52026
eX 4 ex+2026_ | _ »2026_(
ex( 1+ 62026) _ ( 1+ 6.2026) -0 2p
(14 206) (ex—1) =0
1+ e2026£0,ex— 1=0,x=0,0€ [0, o0 ) 3p
SUBIECTUL al Ill-lea
op : 2x -1 2p
1oa) f(x)=1-—22
) 202 —x+1 3p
Prin calcul direct se obtine relatia ceruta.
5p %0 2Ux* —x+1-(2x-1
b) limx £ (x) = lim x° ( 2x 1 ]—Iimxz (2x-1) 2p
X—»00 X—>0 2 [X —X+ X—>0 2 /XZ _X+1
. 3
=limx == 3p
N —x+1(2\/x —x+1+(2x—1)) 8
5p | ¢) Vom demonstra ca prima derivata este strict descrescatoare pe multimea numerelor reale.
- x-1 ) 1 3 2
X=X+ 2(x* —x+1)?
Cum x> —x+1>0,Vxe R, obtinemci f (X) <0,VxeR ,deci f' este strict descrescitoare | 3p
pe R , adica relatia ceruta.
op (x? +l) 2p
2. a)J. dx I X =1+ dx :——x += jgdx:
x* +1 3 27 x*+1
3 3 3p
:X——x+iln|x2 +1+C :X——x+—ln(x2 +1)+C
3 3 2
5p X2 ) \/;
b) j ( )dx I(x 1+—de_ (7—x]| + 0mdx 2p
—[X—Z—xjr+‘[1L1_1dx—(x——x+2«/;—2arctg\/;]|1 37 3p
2 D x(x+1) 2 ° 2
P £ (x)F(X)=(f () [ (x) f - i 2p
X 1 X) f(x f(x
(x) (%) £ (x)
3p
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Simulare judeteana - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_mate-info
Varianta 3

Filiera teoretica, profil real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profil militar, specializarea matematica-informatica

SUBIECTUL I (30 puncte)

5P | 1. Se considerd numirul complex z = i—: .Sasearatecd |1+ z+z2+ 23+ -+ 2%0%6| =1

5p | 2. Se considerd ecuatia x? + (1 — m)x — 2m — 1 = 0. Si se determine numarul real m pentru care

suma patratelor radacinilor ecuatiei este minima.

3141 16
T3x—q”

5p | 3. Sa se rezolve in R ecuatia

5p 4. Fie multimea A = {1, 2,3, ...,20}. Sa se calculeze probabilitatea ca alegand o submultime cu doua
elemente a lui A, aceasta sa contina cel putin un numar prim.

5p | 5. Se considerd triunghiul isoscel ABC, cu AB = AC = 6 si A =120°. Daci M, N € (BC) astfel incat
BM=MN=NC, sa se calculeze produsul scalar AM - AN.

S5p | 6.Fiea,b € R, cu a—bh = %. Sa se arate ci 2sin2a = sin2b + v/3cos2b.

SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)

0 0 0
Cn Cn+1 Cn+2
1. Se considerd matricele A, = | Cr  Cr,, Cl., |\neNn=>2.
2 2 2
Cn Cn+1 Cn+2

5p | @) Sa se calculeze det(A,).
9P | b) Sa se arate ci det(4,) = 1, pentru orice n € N,n > 2

5p ¢) Tn sistemul de coordonate XOY, se considera punctele P, (CL, C2), Q,(CLi1,C211), Ru(Clip, C2i0)
n € N,n > 2. Sa se demonstreze ca distanta de la R,, la dreapta B, Q,, este mai mica decat 1.

2. Se considera grupul (G, ), unde G = (—v/2, o) si legea de compozitie
xoy=xy+x+yWV2—-v2+2,Vx,y€GQG.

O9p |a)Sisearatecilo0 =2

5P | b) S se determine elementul neutru al grupului.

o5p C) Sa se arate ca dacd existan € N,n > 2 si x € G, astfel Incat x o x o ...o x = x, atunci x=e, unde e
~—_
. denori
elementul neutru al grupului.

Proba scrisd la matematica M_mate-info Varianta 3
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SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
1. Se considerd functia f: R - R, f(x) = x> + e*’
5P | a) Si se calculeze f7(X) si sa se arate ca f este strict crescitoare pe R.
5p . ) kS
b) Sa se calculze 11rr(1)(f(x))x3.
xX—
5p
c) Si se arate ci ecuatia f(x) + f(x3) = 2 are o unici solutie reala.
2. Fie functia f: R > R, f(x) = (x2 + 1)
5 5 5 (1 _ 28
P | a) Sa se arate ca fo f)dx = T
op b) Sa se calculeze f01 In (f(x))dx
5
Pl ¢) s se arate ca [, F(x)dx < [ In (f(x))dx, unde F este primitivi a lui In(f), cu F(0)=0.
Proba scrisd la matematica M_mate-info Varianta 3
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Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat 2024, februarie 2026
Proba E.c)
Matematici M_mate-info
Barem de evaluare si de notare

Varianta 3
Filiera teoretica, profilul real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profil militar, specializarea matematica-informatica
SUBIECTUL I (30 puncte)
5P | 1. Amplificand cu conjugatul numitorului = z = &G0 _ 20 2p
a+p@a-i 2
i2027 -1
1+z4+224+23 4+ +22020| = [1+i+i%2+i%+ 42020 = —1| = 3p
l —
i3-1 ,
Li—1| =lif=1.
5p 2.S=x1+x2=_7b=m—1,P=x1x2=§=—(2m+1). 3p
x}+x(=52-2P=m?+2m+3
m?+2m+3=m?+2m+1+2=m+1)?+2=minimi>m+1)?=0=>m=-1 20
5p | 3.(3* 1+ 1)(3*—1)=32,notim3¥* =t,t > 0, t # 1 2p
t+3)(t—1)=96=>t*>+2t—99=0= t; =9 convine,t, = —11 nu convine
= x = 2 solutia ecuatiei. 3p
5p | 4, p = umar cazurifavorabile \j, sl cazurilor posibile=CZ, = 190. 2p

numar cazuri posibile
Avem 8 numere prime in A= 12 numere neprime = CZ, = 66 submultimi de 2 elemente 3p

neprime=190-66=124 cazuri favorabile = P = %3 = %

5P | 5. Din teorema cosinusului iIn AABC= BC2 = 62+ 62 —2-6-6 (— %) = BC =63 =
BM = MN = NC = 2+/3. AABC trisocel cu AD Tnaltime=AD mediani= BD = DC = 33

= MD = DN = /3, AABC tr isocel, BAC = 120° = B = € = 30°=>sin30° == AD =3 3p
= AM = AN = 2+/3. Cum MN = 2+/3 = AAMN echilateral= MAN = 60° )
— AM - AN = AM - AN - cosMAN = 6 P
5p | 6.a—b = % =>2a=2b+ g = sin2a = siancosg + sin%cost 3p
. 1 V3 . .
sin2a = ESanb + 760521) = 2sin2a = sin2b + V3cos2b 2p
SUBIECTUL al Il-lea (30 puncte)
5p C; G C\ /11 1 2p
la)d, =| Cc} ¢} c} :<2 3 4)
sz C32 Cf 1 3 6
1 1 1
det(d,) =[2 3 4|=18+6+4-3-12-12=1 3p
1 3 6
5p 1 1 1
— n n+1 n+2 3
b) An nn-1) nmn+1) @+1)(1n+2) P
2 2 2
1 1 1 C,—C; 1 0 0
det(4,)=| ™ n+1 n+2 = n 1 2 —
n(n-1) nmn+1) @mM+1)(n+2) C3 _ C1 n(n-1) m+1
. ) 2 2 2 2
= 2n+1|=2n+1—2n=1 2’
5P | ¢) Aria triunghiului P,Q,,R,, este A = %IAnI
2p
Proba scrisd la matematica M_mate-info Varianta 3
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Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

1 c¢& 2
Ap=|1 Cliy CEy|=det(“4p)=det(d) =1 A=
1 Coyz Ciyz 3p
1P, Q| = \[(CQH —-CH2+ (C,%:+1 —C2)?={J1+n2>2V5>1,neNn=2
H — |PnQn|'d(anPnQn) 1
DinA = —==——=—== = :> d(R,, P,Q,) = oo in =7==< 1
5p 2.a)1oO=1-0+(1+0)\/_—\/_+2— 3p
=0+v2 — V2 + 2=2 2p
5p | b) Elementul neutru: 3e € Ga.l. xce=eox =x,VxEG 2p
xoe=(x+\/§)(e+\/§)—\/§
eox=(e+V2)(x+V2)-V2=> xoe=cox
xce=x=(x+V2)(e+V2)=x+V2,VxeG=>e=1-V2€G 3p
5p C) Se arata prin inductiecd x o x o ..o x = (x + \/f)n - 3p
denori )
n n—
xoxo.ox=x=(x+V2) —V2=x=(x+v2) =
denori
Cumx+V2>0,VxEG=> x+V2=1=3x=1-V2>x=¢ 2p
SUBIECTUL al lll-lea (30 puncte)
50 | 1. a) F/(X)=(x3) +(e*’) =3x2 + 3x% - e*’ = 3x2(1 + e*") 2p
e >0,VxER = 1+e* >0,vx €R,f(X)=0= x = 0; 3x2 > 0,Vx € R*. Din tabelul de 3p
variatie= f strict crescatoare pe R.
5p £ 5 sk 5 BreX’ -1 3p
1 x° =1y X7 \x® — 13 _ — X—> 3 —
b) hin(f(x)) }Cl_r)r(l)(x +e*) lim (1 + (x3 +e” 1)) S LY
x3 X -
_ealcll%<x_3+ x3 1) = g2 2p
5p | c) Pentru x=0 avem f(0)=1si £(0) + f(0%) = 1 + 1 = 2 rezulti ci x=0 este solutie a ecuatiei 2p
Din f strict crescatoare pe R, obtinem
Ptx >0=>x3>0=f(x)>f(0)=1sif(x3) > f(03) =1= f(x) + f(x3) > 2 3p
Ptx <0=2x3<0=2f)<f0)=1sif(x3)<f(0}N=1= f(x)+f(x3) <2
= f(x) + f(x3®) # 2,Vx € R*, iar x = 0 verifici ecuatia f (x) + f(x3) = 2 = x = 0 solutia unica
a ecuatiei.
5P | 2. a)fl(x2 + 1)%dx = fl(x4 +2x2% 4+ 1)dx = fol xtdx +2 fol x? dx + fol dx= 2p
1.1 28
—| +2—| +aff=+ie1=2 3p
5p b)f In(f(x))dx = f In(x? + 1)%dx = 2f In (x + 1)dx = 2xIn(x? + 1|} — 2f 1dx =1|2p
=2In2 — 4f1x - 1d s+ darctgx|y = 3p
2ln2 —4+m.
5p | ¢) Avem cd [ Inf(x)dx =2xIn(x? + 1) — 4x + 4arctgx + C. 2p
Primitiva care se anuleazi in 0 este F(x) = 2xIn(x? + 1) — 4x + 4arctgx
F primitiva pentru Inf = f01 Inf(x)dx = F(x)|§ =F(1) — F(0) = F(1) 3p
F'(X)=Inf(x) = 2 In(x? + 1) > 0 pe R*si F'(x)=0 © x = 0 = F este strict crescitoare pe R
Pentrux € [0,1] = F(x) < F(1) = [, F(x)dx < [ F()dx = F(1) [} dx = F(Dx[} = F(1) =
f, Inf (x)dx

Proba scrisd la matematica M_mate-info
Filiera teoreticd, profil real, specializarea matematica-informatica
Filiera vocationala, profil militar, specializarea matematica-informatica
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Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

Coordonator grup de lucru - M_mate-info:
- Béldnescu Daniela, inspector scolar pentru matematica

Grup de lucru — M_mate-info:

- Balcan Camelia, Liceul Teoretic Decebal Constanta

- Borcild Reghina - Roxana, Colegiul National Mircea cel Batrdn Constanta

- Dermengiu Alina, Colegiul National Mircea cel Batran Constanta

- Homentcovschi Cristina — Liana, Liceul Teoretic Ovidius Constanta

- Gurgui Adriana-Daniela, Liceul Teoretic Ovidius Constanta

- loan Alina, Liceul Tehnologic de Electrotehnica si Telecomunicatii Constanta
- Petrea Cristina-Maria, Colegiul National Mircea cel Batrdn Constanta

Bibliografie:

“ Matematica — Bacalaureat 2019 ” ,Mihai Monea, Steluta Monea, Editura Paralela 45;

* Matematicd — Bacalaureat 2009 ” , Coordonatori: Gabriela Constantinescu, Catalin Zirna, Editura Crizon;
Bacalaureat Matematica — Ghid de pregatire 2019 ”, Rodica Resiga, Camelia Maria Magdas, Editura Delfin;
Matematica — Bacalaureat 2020. Ghid de pregatire pentru examene ” , Coordonatori: Gabriela
Constantinescu, Catalin Zirna, Editura Crizon;

“ Teste de antrenament 2020 — 2021 - 2022 ”, https://rocnee.eu

“ Manual pentru clasa a X-a M3”, Coordonatori Dan Branzei, Gina Caba, Editura Teora, 2003

“ Manual pentru clasa a IX-a”, Coordonatori Marius Burtea, Georgeta Burtea, Editura Carmis , 2018

“ Bacalaureat 2002-Teste de matematica”, Coordonatori Ion Savu, Mircea Becheanu, Editura Humanitas
Educational, 2001

Simulari judetene 2020 — 2025, Filiera vocationala — profil pedagogic

10.Bacalaureat 2023 Matematicd, M_Stiintele naturii, autori M. Monea, S. Monea, I. Serdean, A. Zanoschi, Ed

Paralela 45

Proba scrisd la matematica M_mate-info Varianta 3
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Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_pedagogic

Varianta 1
Filiera vocationala, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare
SUBIECTUL I (30 puncte)
5p 1. Aratati cad numarul a = (\/§ + %)2 - (\/§ + %)2 este numar Intreg.
5p 2. Se considerd functia f: R — R, f(x) = x? — 21x + 110. Calculati £(0) - f(1) -...- £(2026).
5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia: logg(7x + 8) = log, 4.
5p |4 Pentru cinci caiete de acelasi tip si un stilou s-au platit 20,7 lei. Stiind ca pretul unui caiet este 25%
din pretul stiloului, determinati pretul unui stilou.
°P 5. Fie trapezul dreptunghic ABCD,AB = 5,DC = 8,AB || DC,m(A) = 90° si DC = 2AD. Aflati
5p distanta de la B la AC.
6. Aratatica ((sin45°)%+2-(sin30°)%)-(¥2 - 1) = (cos 60°)2.
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie
xxy=x+y+3*Y -2 (V)x,y ER.
>p | 1. Aréatati ca 1 * 2 este un numar multiplu de 7.
op | 2. Aratati ca legea de compozitie “ *” este comutativa.
5p | 3. Aratatica (1*1)*1> 310,
Sp | 4. Determinati numerele reale x pentru care (2x) * (—x) = x + 7.
5P | 5. Arataticix*1>9(V)x>1,x€R.
5p | 6. Ardtati ca pentru orice numar natural nenul n, numarul natural N = (n + 1) * (2n + 1) este
divizibil cu 3.
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)

Fie matricele I, = (1 0), Ax) = (20" 1 ) , X ER.

0 1 2%

5p 1. Aritati ci det(A(-2)) = 274

5p 2. Aratati ca det(A(a) - A(b)) = det(A(a + b)).

5p | 3. Determinati x € R daci A(x) - A(—x) = (é 2i5).

5P | 4. Determinati matricea B daci A(3) - B = I,.

5P | 5. Determinati u € R daci det(A(u) — 41,) = 16.

5p | 6. Aratati ca A(log,3) + A(log,5) + A(log,7) = 3 - A(log,5).

Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica Varianta 1
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Simulare judeteana - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026

Proba E.c)
Matematica M_pedagogic
Barem de evaluare si de notare

Varianta 1
Filiera vocationala, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare
SUBIECTUL | (30 puncte)
P | 1 caleulul a = |\/§ +%| - (\/§ + %)2 2p
Finalizarea = -3 € Z %P
5p | 2. Calculul f(x) = (x —11)-(x —10), f(10) =0, 2p
f©)-f@)-...f(0)-..- f(2026) = 0. 3p
5p | 3. Ecuatia 7x + 8 = 64, 3p
x = 8, verificare 2p
5p | 4. Daca notam cu ¢ pretul unui caiet si cu S pretul unui stilou, avem ecuatiile 3p
5c+s=207sid4c=s 2p
avemc = 2,3;s = 9,2
5p | 5. Calculand ariile obtinem ci aria A4z = 10, In triunghiul ADC avem AC = 4+/5 , 3p

deci iniltimea are lungimea v/5. Alternativ se poate calcula inaltimea in triunghiul isoscel ABC. 2p

-2
PP | 1 Avem A(-2) = (20 2}2) >

5P | 6. Folosind sin 45° = g , sin 300 = % = cos 60° 2p

<(g)3 +2- (%)3> (V2-1)= %, finalizare 3p
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)

5p | 1.Calculul 1%2=1+2+3"*2-2 2p

finalizare 1 *2=28=7-4:7. 3p

5p | 2. Relatia yxx =y +x +3Yt* -2 3p

Finalizarex xy =y xx (V)x,y ER. 2p

5p | 3.Relatia 1 * 1 = 32 2p

si(1x1)*1=3104+8> 310 3p

5p [ 4. Avem (2x) * (—x) =3* -2+ x 3p

¥ —2+x=x+7=2>x=2. 2p

5p | 5. Dinrelatiax*1=3*"1+x—-1,x > 1> 3p

3l +x-129+1-1=09. 2p

50 [6.N=(n+1)*(2n+1) = 3n + 337+2 3p

3n+33"*2 =3(n+3%""):3(V)neN* . 2p
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)

2p

Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica
Filiera vocationala, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare
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finalizare det(A(—2)) =2"*-0=27* 3p
+b b
5P | 5 Avem Aa)-A(b) = (2“0 2‘; +2 )=> det(A(a)-A(b)) = 22a+2b 3p
+b

A(a+b) = (zao 2a1+b) = det(A(a+b)) = 220+2b finalizare. 2
5p Afen _ (20 2X 4270\ _ (1 25 2p

3.AvemA(x)A(x)—(0 o )_(O 1)=>

. 5 .
Ecuatia 2*¥ + 27 == lutia S = {—1;1}.
cuatia 2* + > cu solutia { } 3p

5p —/a b 8 1\ (a by_(1 0 3p

4.AvemB_(C d)=>(0 8) (C d)_(o 1)=> 1 1

8a+c=18+d=08c=0c+8d=1=>a=d=z;b =é;c = 0. Alternativ, calculul

inversei. 2p
5p _ _ (2" -4 1 24— 4 1 | _ ou_ g2 2p

5. Avem A(w) 412_( . 2u_4):>| . 2u_4|_(2 4)

Ecuatia (2% — 4)?2 = 16 > 2* € {0;8} > u = 3. 3p
5p =3 i 3p

6. Calculul A(log,3) = (0 3) si celelalte

_ (15 3 Lo
34(log,5) = ( 0 15) , finalizare. 2

Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica
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Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

Coordonator grup de lucru — M_ pedagogic:
- Balanescu Daniela, inspector scolar pentru matematica

Grup de lucru — M_ pedagogic

- Brinza Arabela-Adriana, Scoala Gimnaziala nr. 2 Cernavoda

- Carnaru Alexandru, Colegiul National Pedagogic Constantin Bratescu Constanta
- Jitaru Cristina - Fanita, Liceul cu Program Sportiv Nicolae Rotaru Constanta

- Zamfirescu Lavinia-Mihaela, Liceul Teoretic Traian Constanta

Bibliografie:

“ Matematici — Bacalaureat 2019 ” ,Mihai Monea, Steluta Monea, Editura Paralela 45;

“ Matematica — Bacalaureat 2009 ” , Coordonatori: Gabriela Constantinescu, Catalin Zirna, Editura
Crizon;

“ Bacalaureat Matematica — Ghid de pregatire 2019 7, Rodica Resiga, Camelia Maria Magdas, Editura
Delfin;

* Matematica — Bacalaureat 2020. Ghid de pregatire pentru examene ” , Coordonatori: Gabriela
Constantinescu, Catalin Zirna, Editura Crizon;

“ Teste de antrenament 2020 — 2021 - 2022 ™, https://rocnee.eu

“ Manual pentru clasa a X-a M3”, Coordonatori Dan Brénzei, Gina Caba, Editura Teora, 2003

“ Manual pentru clasa a IX-a”, Coordonatori Marius Burtea, Georgeta Burtea, Editura Carmis , 2018

“ Bacalaureat 2002-Teste de matematicd”, Coordonatori Ion Savu, Mircea Becheanu, Editura Humanitas
Educational, 2001

Simulari judetene 2020 — 2025, Filiera vocationala — profil pedagogic
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Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, Februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_pedagogic

Varianta 2
Filiera vocationala, profilul pedagogic, specializarea invatitor-educatoare
SUBIECTUL I (30 puncte)
5p | 1. Aritati ca [—3 +(- %)2] (-3) =3
5p | 2. Determinati coordonatele punctului de intersectie a graficului functiei f:R—R,
fx) = —%x +§cu axa Ox.
5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia: 3x%-3x — gx-2,
5p | 4. Dupa o scumpire cu 10% un obiect costd 297 de lei.Calculati pretul obiectului Tnainte de scumpire.
5p | 5. Inreperul cartezian xOy se considera punctele A(2,4), B(-2,-2) si C(6,-2). Determinati coordonatele
mijlocului medianei duse din varful A al triunghiului ABC.
9P | 6. Se consideri triunghiul ABC dreptunghic in A cu AC=9 si tg B:%. Determinati perimetrul
triunghiului ABC.
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativa
xxy=xy+x+y, Vx,yER
5p 1. Aratati ca 2026 * (—1) = —1.
5p 2. Demonstrati ca legea de compozitie " * " este comutativa.
Sp 3. Verificati daca e = 0 este elementul neutru pentru legea de compozitie " * ".
op 4. Determinati numerele reale x pentru care x * x = x.
5p 5. Rezolvati in R ecuatia x * x * x * x = 0.
5p 6. Ardtaticix*(x +1)>x,Vx€R.
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
Se considera matricele A(a) = (‘11 a i 1),a ERsil, = ((1) (1))
5p 1. Ardtati ci detA(0) = —2.
5p 2. Determinati numerele reale a, pentru care det (A(a)) = 0.
5p 3. Rezolvatii n multimea numerelor reale inecuatia det (A(a) — I,) < 0.
5p 4. Aritati ci (2a + 1)A(a) — A(@) - A(a) = (a® + a — 2)I,,Va € R.
5p 5. Determinati inversa matricei A(2).
5p 6. Determinati numerele naturale m, pentru care det (A(m)) < 1.
Simulare judeteani - Proba scrisa la matematica Varianta 2
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Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_pedagogic
Barem de evaluare si de notare

Varianta 2
Filiera vocationala, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare
SUBIECTUL I (30 puncte)
5p 1\2] [ 11\ _ 1. ( 11\ _ 11\ [ 11\ _ 3p
L [—3+(—z) ]-(—7)—[—3+z]-(—7)—(—7)-(—5)—
my (_2)_1 2
(_ T) ( 11) 2 P
P |2, f()=0e —Zx+:=0& —3x+4=0 3p
~3x=4>x=1siy=0. 2
5p |3, 3¥* 3 =320-D o x2 —3x=2x—4 o x2—5x+4=0 3p
A=9=x€{1;4}. 2p
o5 4. x+ 110 = 297, unde x este pretul inainte de scumpire. 2p
10x + x = 2970 = 11x = 2970 = x = 270 lei. 3p
5p [5. M mijloc BC = M(2; —2) 3p
N mijloc mediana AM = N(2;1). 2p
5P |6. AABC dreptunghic = tgB = % = % = % = AB =12 2p
BC? = AB? + AC? = BC = 15 = P = 36. 3p

SUBIECTUL al Il-lea

(30 puncte)

Bp | 1. 2026+ (—1) = 2026 - (—1) + 2026 + (—1) = 3p
= —2026 + 2026 — 1= —1 2p
5p |2. x*y=y*x,VXxyER. 2p
xxy=xy+x+y=yx+y+x=
=yxx, Vx,y €ER 3p
5p 3 {x*0=x; x*0=x-0+x+0=x, VxeR 3p
' Oxx=x 2p
0xx=0'x+0+x=x,Vx,eR>e=0.
5p |4 x*x=x'x+x+x=x>x’+x=0 3p
x(x+1)=0=x € {0; —1}. 2p
5p |5, x*x=x?2+4+2x=>x*xxxx*xx=(x2+2x)*x (x®2+2x) = (x2+2x)> +2(x?+2x) =0 2p
242x=0=>x€{0; =2}
2 4 2x)(x% + 2x + 2 =0:>{x P Al
(x X x+2) x2+2x+2=0>x€0 3p
50 6. x(x+D+x+x+1=>x 2p
x2+x+2x+1-x>20=>x24+2x+1>0=> (x+1)?>0,vx ER. 3p
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
5p _ (0 2 19 2|_pg.1_2.1= 3p
1. A(0) (1 1):>detA(0) |1 1| 0-1-2-1 ”
=0-2=-2
5p _|a 2 _ _ 9.1 = 42 _ 3p
2. detA(a)—|1 a+1|—a(a+1) 2'1=a*+a—-2
a’+a—-2=0=>a€{l;-2} 2p
5p 7 —(a 2 \y_(1 0y_(a—1 2
s A@-L=(7 1) =07 2= 3p
detta(@ - 1) =|* 7' % =aa-1-2
a?—a—-2<0=a€(-1;2) 2p
5p a 2\ _(a 2 \(a 2 _<2a2+a 4a + 2 )_
4 (2a+1)(1 a+1) (1 a+1)(1 a+1)_ 2a+1 2a*>+3a+1 3p
(a2+2 4a + 2 ):
2a-|2-1 a’+2a+3
_(a®*+a-2 0 2 _ 1 0y_, > _ 2
—( 0 a2+a—2)_(a +a 2)(0 1)—(a +a-—2),. p

Simulare judeteand - Proba scrisd la matematica Varianta 2
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5p detA(2)=i §=6—2=4¢0; fA(2)=(§ ;) 2p
A*(z)—(3 _2)=>A‘1(2)_ - (3 _2)— : ®

=1 2 S detaA)\—-1 2/ | _1

4
5p detA(m)=|T{l mi_1|=m2+m—2 2p
m?+m-2<1=>m?+m-3<0,meN=>me{0; 1}. 3p

Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica
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Simulare judeteana - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematici M_pedagogic

Varianta 3
Filiera vocationald, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare
SUBIECTUL I (30 puncte)
S5p | 1. Determinati numdrul X e R, stiind c¢d numerele X, 2X+1 si 4X+5 sunt in acestd ordine
5p termenii consecutivi ai unei progresii geometrice .
2. Seconsiderd functiaf:R - R, f (X) =—-3Xx+3.Notdmcu Asi B punctele de intersectie ale functiei
cu axele de coordonate. Demonstreaza ca AB =+/10.
5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia: Ig(x - l) -lg9=1-Igx.
S5p | 4. Dupa doud scumpiri succesive de pret, una de 10% si alta de 15% ,un produs costd 253 lei.
Determinati pretul initial al produsului.
5p 5. n reperul cartezian xOy, se considera punctele A(1; 1), B(-1; 2) si C(a+2; a-1) a € R . Determinati
a, astfel incat A,B si C sa fie coliniare.
5p | 6. Perimetrul triunghiului ABC este 16 cm, iar raza cercului circumscris triunghiului este 6 cm. Calculati
sin A+sinB+sinC.
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie
xxy=xy+2x+2y+2, VX yeR.
5p 1. Calculati 2026 * 2.
5p 2. Aratati ca legea de compozitie ”*” este asociativa .
5p 3. Verificati ca e = —1 este elementul neutru al legii de compozitie.
5p 4. Determinati elementele simetrizabile ale multimii R in raport cu legea de compozitie ” *
5. Determinati toate valorile reale ale numarului a pentru care ecuatia: a*a =7.
: .. —4 -4 -1
Sp 6. Calculati valoarea expresiei 060 * 059 * *—
5p 2026 2026 2026
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
o . _(a 4 _ (1 0
Se considera matricele A = (9 a)’ I, = (0 1) unde YVaeR.
5p 1. Pentru a =1, aritati ci det A(l)=—35.
5p 2. Determinati Va e R pentru care det A(a)=0.
5p Demonstrati ca  A(1)+ A(99)= 2A(50).
5p . Demonstrati cd oricare a,b € R , avem A(a - b)+ A(a + b) = 2A(a).
5p 5. Determinati numarul real X € R din egalitatea A(1)+ A(3)+......+ A(2027) = 2028A(x) .
- 45 1
5p 6. Daci ac R, aritati ca 327 - A(2)—(A(2))™ =35l
Simulare judeteana - Proba scrisd la matematica Varianta 3
Filiera vocationald, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare
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Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_pedagogic
Barem de evaluare si de notare
Varianta 3

Filiera vocationala, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare

o Pentru orice solutie corectd, chiar daca este diferitd de cea din barem, se acorda punctajul corespunzitor.

® Nu se acordi fractiuni de punct, dar se pot acorda punctaje intermediare pentru rezolviri partiale, in limitele punctajului indicat de barem.
o Se acorda zece puncte din oficiu. Nota finali se calculeazi prin impirtirea la zece a punctajului total acordat pentru lucrare.

SUBIECTUL | (30 puncte)
5p | 1. Se impune conditia ca trei termeni pozitivi consecutivi sa fie in progresie geometrica 3p
(2x+1)?=x-(4x+5)
Finalizare x = 1. 2p
5p |2.GiNnOxeoy=0ef(x) =0 —3x+3 =0;x=1;A(1,0). 3p

GcNOyox=0ey=10)ey=3;B(0,3).

Verificare AB = /10. 2p
5p | 3. Conditiile de existentd x —1 > 0;x > 0 = x € (1, +x). 2p

lgx—1)+1lgx=1+1g9=1gx-(x—1)=1g10-9=

x2=x—90=0=>x; =10 € (1,4o) si x, = -9 ¢ (1,+%) = x = 10 convine. 3p

5P | 4. Notim cu p = pretul initial. (p + 117001)) + %( + %p) = 253 3p

op-(1+-2) =253 = p = 200lei. 2P

5p | 5. A,Bsi Csi fie coliniare C € AB.Ecuatia dreptei AB: 2y +x—3 =0 3p

2@—1)+a+2—-3=0=>a=1. 2p

5p | 6. Din teorema sinusurilor a = 2RsinA; b = 2RsinB; ¢ = 2RsinC 3p

P=2R(sinA+sinB+sinC):sinA+sinB+sinC=%=§ 2p
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)

5p | 1.2026%2=2026-2+2-2026+2-2+2 3p

Finalizare 2026 * 2 = 8110. 2p

5p | 2. Pentru a demonstra ca legea este asociativa se demonstreaza ca (x *y) * z = x * (y * z); 2p

X,y,Z € R.

x*y=(x+2)-(y+2)—-2,Vx,y,Zz€R
x*y)*z=[x+2)y+2)—2]*z=x+2)(y+2)(z+2) -2

xx(yxz)=xx*[(y+2)(z+2)-2]=E+2)y+2)(z+2)—-2,Vxyz€ER 3p
5p | 3. e = —1lelementul neutru al legii de compozitie data & x * (—=1) = (—1) * x = X, Xnumar 3p
real
x*(-1)=x+2)(-1+2) -2 =x+ 2 — 2 =X, xnumdr real 2
(D *x=(-1+2)x+2)—2=x+2— 2 =x, xnumir real, e = —1element neutru.
5p | 4.x € R este simetrizabile 3x e Rcux*x =x *x = —1 2p
Simulare judeteani - Proba scrisi la matematica Varianta 3

Filiera vocationald, profilul pedagogic, specializarea invatator-educatoare
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x+2)-(xX+2)-2=-1=2x+2= 1+$=>x’=—1+$,VX¢—2.DeCi
elementele simetrizabile sunt toate numerele din R/{—2}. 3p
5p | 5.axa=(a+2)(a+2)—2,vVa€eR, 2p
(@+2)?=9>a€{-51} 3p
5P | 6. Observam ci —%22 =—2six*(—2) = (x+2)(—2+2) — 2 = —2, x numdr real 3p
(=2)*x=(—2+2)(x+2) — 2 =—2, x numar real
Conform asociativitatii = x * (—2) *y = [x* (=2)] *y = (—2) xy = -2 2p
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
5p (1 4 3p
1. A1) = (9 1)
2p
detA(1) =1-9-4=-35vVx,y€R
5p | 2. detA(a)=0=>a%—-36=0 3p
a € {—6,6} 2p
5p — /1 4 99 4\ _ 2p
? A(11) :A(999)9_ (2 1) J;o(og E? 9) ~ e 3
= = p
(o0 D*(o 90)=Cig 100 ZA(SO)b
5p _ _(a—b 4 a+ 4 2p
4. A@—b) +AG+b) = ( . a_b)+( : aer), 3
p
_(2a 8\ _
A@@a—b) +A(@+b) = (18 Za) = 2A(a).
5p | 5. A(1) + AQ3) + ...+ A(2027) = 3p
= (A(1) + A(2027)) + (A(3) + A(2025)) + -+ +(A(1013) + A(1015))
=2-A(1014) 4+ 2 - A(1014) + --- + 2A(1014) = 2 - 1014 - A(1014)
=2028-A(1014) 2p
x = 1014.
5p | 6.
2 4 1 5 3 3
- 32 32
A(2) = (9 2), detA(2)=-32#0=(A@) = & %
32 32
2p
_ -1 1
3271 AQR) - (AQQ) = sl
Simulare judeteana - Proba scrisd la matematica Varianta 3
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Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_st-nat
Varianta 1

Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii

SUB

IECTUL I (30 puncte)

5p
5p
5p
5p

5p

1. Se considera numarul complex z = 2 4+ (2a — 3)i, unde a este un numar real. Determinati a , astfel Tncat
numadrul z + i - z sa fie real.
2. Pentru ce valori ale luim € R functia f: R - R, f(x) = (m — 1)x? + (m — 1)x + 2m — 1 este strict
pozitiva pentru orice x € R?
3. Rezolvati in R inecuatia logi(x — 1) < —3.

2
4. Determinati numarul tuturor submultimilor care contin 3 elemente numere pare, formate doar cu elemente
ale multimii A={0,1,2,3,4,5}.
5. In reperul cartezian xOy se considerd punctele A(=3,1), B(5,7)si P(m,n), m,n € R. Determinati
coordonatele punctului P stiind ca punctele A si B sunt simetrice unul fata de altul in raport cu punctul P.

5p | 6. Aratati ca (COS2X —sin 2x)® = 2—(Sin 2x +€0s 2X)°, pentru orice numdr real X.

SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
2 1 m+1 2x+y+(m+1)z=1

1. Se considera matricca A(m)={ 1 m-1 m |si sistemul de ecuatii:{ X+ (M—-1)y+mz=2 ,unde
5 4 3(m+l) 5x+4y+3(m+1)z=3
m este numar real .

5p a) Aratati ca det(A(m)) = m® —2m, pentru orice numar real m.

o5p b) Determinati numarul real m pentru care tripletul (0,0,—1) este solutie a sistemului de ecuatii.

op c) Pentru m =2, aratati ca sistemul de ecuatii este incompatibil.

5p
5p
5p

SUB

2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativa X* Yy = Xy —2X—2Y +6.
a) Aratati ca (—3) * (—2) =22.
b) Aratati c& X* Yy =(x—2)(y—2)+ 2, pentru orice numere reale x i y.

¢) Determinati numerele intregi x pentru care X *(2x)*(3x)=2.

IECTUL al Ill-lea (30 puncte)

5p
5p

5p

5p
5p

5p

2_
1. Se considera functia f: R - R, f(x) = =22

o 0ean) xZ+x+1
L 2(x—1)(x+1
a) Aratati ca f'(x) = =70

b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisda x = 0, situat pe graficul
functiei f.

) Caleulati lim ( F)"

2. Se consideri functia f: R —» R, f(x) = 4x3 + 3x% + 2x + 1.

a) Calculati [, f(x)dx.

b) Determinati primitiva F a functiei f pentru care F(—1) = 1.

C) Aratati ca pentru orice numar real nenul a are loc relatia foa f(x)dx + % fao f(x)dx = a* — 1.

x € R.

Proba scrisa la matematica M_st-nat Varianta 1
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
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Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_st-nat
Barem de evaluare si de notare

Varianta 1
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
SUBIECTUL I (30 puncte)
5p |1.z+i-z=24+QRa—-3)i+i2—2a—-3)=2-2a+3+i(2Qa—3+2)=5-2a+i(2a—1) 3p
1
20-1=0=a=> 2p
5p «(a>0 m—1>0
2. f(x) > 0,vx € Rdaca {A< 0 S {(m— 12— 4m-1)2m—-1) <0 3p
@{m—1>0 (:)mE(L-}_O;) > me€ (1,+») 2
(m—1)(m—1—-8m+4) <0 mE(—oo,;>U(1,+oo) ' P

5p | 3. Conditii:x —1>0=x € (1, +) 3p
-3
Inecuatia devine logi(x — 1) < log: G) ©x—1>8=x>9
2 2

Decix € (9,4) N (1,+0) = (9, +) 2p

5P | 4. Multimea A contine 3 elemente numere pare {0, 2, 4} . Se pot adduga suplimentar zero, unul, doud sau | 2P

3 elemente nr. impare dintre elementele {1,3,5} .

Obtinem: 1 submultime care contine zero numere impare, 3 submultimi care contin suplimentar cate un | 3P
singur nr. impar, 3 submultimi care contin suplimentar doua nr. impare si o submultime care contine 3
numere impare, deci sunt 8 submultimi care indeplinesc conditia.

5p | 5. Punctul B este simetricul punctului A fata de punctul P = P este mijlocul segmentului AB. 2p

m=%=1, nz%ﬂ = P(L4). 3
5P | 6. (COs2X—sin 2x)? = 2 — (sin 2X +€0s 2X)? < (Cos 2X —sin 2x)? + (sin 2x + c0s 2x)? = 2 2p

&> €0S° 2X—2¢08 2X -Sin 2X +5sin® 2X +sin® 2X + 2sin 2X-C0S 2X +C0s” 2X = 2 3

& 2(cos® 2x +5in% 2x) = 2 <> 2-1= 2, ceea ce este adevarat pentru orice numdr real X.
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
5p 2 1 m+1

1a) det(A(M) =1 m-1  m |=6(m*—1)+4(m+1)+5m—5(m*-1)—-8m—3(m+1) = 3

5 4 3(m+l)

=6m° —6+4m+4+5m—5m®+5-8m—3m—3=m’—2m pentru orice numar real m 2p
5p —(m+1) =1

b) {-m=2 3

-3(m+1)=3

S m=-2 2p
5p 2x+Yy+3z=1

c) Pentru m =2 sistemul devine < X+ y+2z2=2 2

5Xx+4y+9z=3

rang(A(2)) =2 si rangul matricei extinse este egal cu 3, deci sistemul este incompatibil. 3p

(sau: adunand prima ecuatie si a doua ecuatie inmultita cu 3, obtinem contradictie cu ecuatia a treia)
50 | 2. ) (=3)*(~2)=(-3)(-2)-2-(-3)-2-(-2)+6= 2p

—6164416=12+416=22 3P
Proba scrisd la matematica M_st-nat Varianta 1
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(x-

x*(2x)*(3x) =[ (x—2)(2x—2)+2]*(3x) = (x-2)(2x-2)(8x—2)+2, unde x eR.
)

5p | b) x*xy=xXy—2Xx—2y+4+2= 2p
=x(y-2)-2(y—-2)+2=(x—-2)(y—2)+2, pentru orice numere reale x si y. 3p
50 | ¢) x*(2x)=(x—-2)(2x-2)+2, 2p

2)(2x-2)(3x—2)+2=2<(x-2)(2x—-2)(3x—2)=0.Cum x e Z obtinem x=1 sau x=2 | 3p

SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
5p (2x-1)(x%+x+1)—(2x+1)(x? —x+1)
La)f'(x) = i 3p
2x% =2 2 x—Dx+1
( )( )’x cR 2p
(xz+x+1)2 (x? +x + 1)?
5p | b)f(0)=1,f'(0) =— 2p
Ecuatia tangenteieste y — f(0) = f'(0)(x —0) =2y = —2x + 1 3p
5p oxr\Y 2x \* _
C) hm (f(x)) x—>+oo (x2+x+1) - xl—l>rfoo (1 - x2+x+1) - 3p
—2x2
- exLH‘w(m) = g2 2p
S5p 2.a)f0(4x + 3x? +2x+1)dx=(x4+x3+x2+x)|(1)= 3p
_ 4 2p
50 [b)FFR->R,F(x) =x*+x3+ x>+ x+c,undec € R 2p
F(-1)=1>c=1,deci F(x) =x*+x3+x?>+x+1 3p
5P | ¢) foaf(x)dx + %f;f(x)dx = foa(4x3 +3x%2 + 2x + Ddx + %f:(4x3 +3x%2 4+ 2x + Ddx = 2p
=(a*+a®+a*+a)- % (a* + a® + a® + a) = a* — 1, pentru oricare numir real nenul a 3p
Proba scrisa la matematica M_st-nat Varianta 1
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Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_st-nat

Varianta 2
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
SUBIECTUL I (30 puncte)
5P | 1. Fie ecuatia x2 + 3x + 3 = 0, cu ridicinile x;, x, € C. Calculati % + %
2 1

5p
5p
5p

5p
5p

2. Determinati produsul solutiilor intregi ale inecuatiei x? — 6x + 5 <O0.

QFief:R->R, f(x) =4x -3, g:R-> R, g(x) = 3x + 4. Rezolvati ecuatia (f o g)(x) = 45.
4. Calculati probabilitatea ca alegand unul dintre numerele log, V2, logs 25, logs/z 36, acesta sa fie
supraunitar.

5. Determinati m € R stiind ca vectorii ¥ = 2T+ mj si ¥ = — 4T+ (m — 2) j sunt perpendiculari.
6. Calculati sin? 24° + sin? 66°.

SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
1. Fie sistemul de ecuatii liniare
x+y+z=4 1 1 1
(S): {3x+2y+mz=9, mER§imatriceaA=<3 2 m).
9x + 4y + m? z =21 9 4 m?
5p a) Rezolvati ecuatia det(4) = 0.

5p

5p

b) Determinati m € R astfel incat tripletul (1; 1 ;2) sa fie solutie a sistemului (S).
c) Pentru m = 1, rezolvati sistemul (S).

2. Pe multimea numerelor rationale, Q, definim legea de compozitie asociativa:
x*y=2xy+6x+6y+15 W)x,y€ Q.

a)Arataticax*y =2(x+3)(y+3) -3, (M)x,y € Q.

b) Aratati ca ecuatia 2* * 3* = —3 nu are solutii in Q.

- . 21
C) Rezolvati in Q ecuatia x * x * x = 5

IECTUL al Ill-lea (30 puncte)

5p
5p

5p

5p
5p

5p

S . 241
1. Se considera functia f : (0,00) - R, f(x) = = Ly
a) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei in x, = 1.
b) Aratati ca functia f este convexd pe (0, ).

C) Aratati ca 2025v2025 < 2026v2024.

2. Se considera functiile f, g : (0,0) - R,

f(x)=1+Inx, g(x)=xlnx.
a) Aratati ca g este o primitiva a functiei f.

b) Calculati f:z f(x)dx.

¢) Caleulati f; f(x) - g(x)dx.

Proba scrisa la matematica M_st-nat Varianta 2

Filiera
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Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_st-nat
Barem de evaluare si de notare

Varianta 2
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
SUBIECTUL I (30 puncte)
5p [ 1. S=-3,P=3 2p
X1 | Xy _ SP-2P _ 1
X3 X1 - p 3p
5p [2.x2—6x+5<0=>x€[1,5;cumx €Z=>x€{1,2,3,4,5} 3p
P =5!=120 2p
5p | 3.f(g(x)) =45 & f(3x +4) =45 3p
4(3x+4)—3=45=>x=§ 2p
5P | 4.l0g,VZ = < 1,logs 25 = 2> 1,log3536 = 6 > 1 3p
2
5p | 5. u=2l+m,v=—41+(m—-2), ulve=2-(-4)+m-(m—-2)=0 3p
m? —2m —8 = 0, cusolutiile m; = —2,m, = 4 2p
5p | 6. sin66° = cos 24° 3p
Deci, sin? 24° + sin? 66° = sin? 24° + cos? 24° = 1 2p
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
5p | 1.a) det(A) = —(m — 2)(m — 3) 3p
det(A) =0=>m; =2,m, =3 2p
5p | b) (1,1, 2) solutie a sistemului (S)=x =1,y =1,z =2 2p
Sistemul (S) este verificat pentru m = 2 3p
5p | ¢) Pentrum =1 = det(4) = —2 # 0, deci sistemul are solutie unica 2p
x:l,y:?),Z:O 3p
5p [2.a)x*xy=2x(y+3)+6(y+3)—3 2p
xxy=2(x+3)(y+3)-3,(Mx,y€e Q 3p
5p | b) Din a) avem 2* %« 3* = 2(2¥ +3)(3* + 3) — 3 2p
(2* + 3)(3* + 3) = 0 fals, pentru ca 2* > 0si 3* > 0, (V)x € Q, deci ecuatia nu are solutii in Q 3p
5p | ¢) Din a) si folosind asociativitatea legii ,, * ” avem x = x * x = 4(x + 3)3 — 3 3p
Ecuatia devine (x + 3)3 = %7, cu solutia x = —% EQ 2p
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
! 2_1
Pl L) f) =53 2p
Ecuatia tangentei la graficul functiciested:y — f() = f'(D(x—1)=2y—-2=0 3p
7 2
P b f) == 3p
f"(x) > 0,Vx € (0,), deci functia este convexa pe (0, ) 2p
5D | c) f este strict crescitoare pe (1, ), deci f(v/2024) < f(v2025) 2p
2024+1 _ 2025+1
7023 < 77025 = 2025v2025 < 2026v2024 3p
5p | 2. a) g este derivabila pe (0, ) 2p
g'(x) = f(x),vx € (0,0) 3p
Proba scrisa la matematica M_st-nat Varianta 2

Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
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5p . . re? e? ,
b) Din a) rezulta [, f(x)dx = [, g'(x)dx 2p
Deci, f:z g' (x)dx = g(x)|§2 =g(e?)—gle) =2e?—e 3p
5p | ¢) Din a) avem fff(x) -g(x)dx = fle g'(x) - g(x)dx 2p
_ gz(x) e _ f 3
= IT = > p

Proba scrisa la matematicda M_st-nat
Filiera teoretica, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
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Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_st-nat

Varianta 3
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
SUBIECTUL I (30 puncte)
5p | 1. Se considera progresia aritmetica (a,),>; cu @, =5 si a, =30. Determinati &, si ratia progresiei.
5P | 2. Fie functiile f,g:R— R, f(x)=2x*—x+5, g(x) =(M—-1)x+3,me R. Aflati valorile reale

5p

5p

5p

ale lui m pentru care graficele celor doud functii se intersecteaza in doua puncte distincte.
3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 10g,(3x —2) =4—1log,(x +2).

4. Fie multimea A= {n eN |n este patrat perfect sau n este cub perfect, n < 2026}. Aflati cardinalul
multimii A.

5. Triunghiul ABC este dreptunghic cu ipotenuza BC =164/3. Calculati modulul vectorului
AB+AC.

5 |e. Determinati X € (0,27) pentru care 5c0sX —c0s2x =1.
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
4
1. Se considera matricea A(m) =1, +3mB, unde B :( 2) simeR.
5p | a) Aratati ca det(A(-1)) =1.
5P | b). Aflati m e R pentru care matricea A(m) este inversabila.
op c). Aflati n e N pentru care A1) - A(2)-...- A(n) = A(105) .
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie asociativa X *y = X+ Yy + XY.
5p | @) Ardtati ca 2026 = (-1) = -1.
5p | b) Aratatica X * X, *...* X, = (X, +1)(X, +1)...(x, +1) -1, oricare ar fi N > 2, N numar natural.

SUB

C) Calculagil*l*l*...* L :
2 3 2026

IECTUL al Ill-lea (30 puncte)

5p

5p

5p

x*+3

Jx

, pentru orice X € (0,+o0).

1. Fie functia f :(0,+oo)—> R, f(X)=

3(x*-1)
2x\/;

b) Scrieti ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisd x =1, situat pe graficul

a) Aratati ca f'(x) =

functiei f .
c) Demonstrati ca f (X)+ f(x*)+ f(x*) >12, pentru orice X € (0,+0).
2°,x<0

2. Se considera functia f :R —> R, f(x) = {\/_ Lx>0
X+LX>

5p a) Aratati ca functia f admite primitive pe R.
1
5p | b) Calculai j f (x)dx.
-1
1 2026 _q
5p | ©) Utilizand, eventual, inegalitatea x < Vx, ¥x e[0]], aratati ci J. f 295 (x)dx > 5026
0
Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica Varianta 3
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Simulare judeteani - Examenulnational de bacalaureat, februarie 2026
ProbaE.c)
MatematicaM_st-nat
Barem de evaluare si de notare

Varianta 3
Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
SUBIECTUL I (30 puncte)
5p |l.a; +3r=>5sia; +8r =30 3p
deundea; = —10sir=>5 2p
5p | 2. f(x) =gx)© 2x> —mx+2=0 2p
Graficele celor doua functii se intersecteaza in doua puncte distincte daca si numai daca A > 0 =
m? — 16 > 0,de unde m € (-00,—4) U (4, ) 3p
— 2 —
5p | 3.1og,(3x-2) +log, (x+2) = 4 o log,(3x" +4x—4)=4 gp
3x24+4x—-20=0 >x =— ~ » care nu convine si X = 2, care convine. P
5p | 4. B = {0%,12,22,...,45% } - multimea pitratelor perfecte mai mici decat 2026, card B = 46 2p
C ={03,13,23,...,123 } - multimea cuburilor perfecte mai mici decat 2026, card C = 13
BnC ={0%152%3°}, card (BNC) =4 = card A =46+13—4 = 55 3p
5p | 5. 4B + AC = 24AM, M mijlocul lui BC 2p
|AB +AC| = |2AM| = 2-— = BC = 16V3 3p
5p | 6.5cosx — cos2x = 1 & 5cosx — 2cos?x = 0 © cosx(5 — 2cosx) = 0 2p
cosx = 0 cu solutiile x = g six = 3% 5—2cosx =0, cosx = g care nu convine 3p
SUBIECTUL al Il-lea (30 puncte)
5p Y—17 _2p_ ("5 —12 2p
1 a)A(-1) =1, -38 = ; 7)
det(A(=1)) = |‘35 ‘172|=—35 +36=1 3p
5p _(6om+1 12m
b) A(m) (_gm 11_1§m),mE]R{, 3
_ m + m _ _ 2 _ -
det(A(m)) = Tam 1o 6m] = (1+ 6m)(1 —6m)+36m? =1 # 0, pentru orice m € R
A(m) inversabila & det(A(m)) # 0 = A(m) inversabila pentru orice m € R. 2p
5p | ¢) B? = 0, si A(m) - A(p) = A(m + p), pentru orice m,p € R, prin urmare
nn+1 3
A(D) - AR) . A(n) = A (%) P
A(*22) = A(105) = n? +n— 210 = 0, de unde n = 14 2p
5p | 2. @) 2026 x (—=1) = 2026 — 1 + 2026 - (—=1) = 3p
=2026—-1-2026 =-1
2p
P D) P():xy *xp * oxxy =y + Dy + 1) o (xp +1) -1, Vn>2 3p
xxy=(x+1)(y+1)-1,x,y € R. Pentrun=2, x; * x, = (x; + 1)(x, + 1) — 1, adevarat
P(K):xg *xp % v xp = (0 + D(xp + 1) ... (x + 1) — 1, adevarat 2p
P(R+1): (g *xxp * ok Xp) ¥ Xpepq = [0 + Dy + 1) o (g + 1) — 1] * 341 =
(e + D0+ 1) e+ 1) =14+ 1 + D=1 =0 + D + 1) o (e + 1) — 1,
adevarat
Deci egalitatea este adevarata pentru orice numar natural n > 2.
5 1.1 R 1 1 Y _1= 2
P C)1*2*3*'"*2026_(1+1)(2+1)(3+1) (2026+1) 1= P
2.3.2. 222122027 -1 = 2026 3p
2 3 2026
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
5p 2xF-23 e 3p
La)f)=—}H>r=—2E_=
_3x2-3 _ 3(x%-1) . ) 2p
=l = xls pentru orice X € (0; o)
Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica Varianta 3

Filiera teoreticd, profilul real, specializarea stiinte ale naturii
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5p | b) f(1)=4,f'(1) =0 2p
Ecuatiatangentei: y — f(D) = f'(D(x -1 ey—-4=0x—-1)ey=4 3p
5p | ¢) f'(x) = 0= x = 1, care convine
Pentru x € (0; 1), f'(x) < 0, deci f este strict descrescatoare si pentru X € [1; ), f'(x) =0 decif | 3p
este crescatoare.
Cum f(1)=4, rezulti ca f(x) = 4, pentru orice X € (0; o) si, prin urmare f(x?) > 4si f(x3) >4, |2p
pentru orice X € (0; ). Deci f(x) + f(x?) + f(x3) > 12, pentru orice X € (0; o).
S5p | 2.a) limf(x)=lim2* =1, I|m f(x)= I|m (Vx + 1) = 1 i f(0)=1, deci I|m f(x)=f(0)=1de
izlo iz)o x>0 x>0 3p
unde obtinem ca f este continua in x = 0.
Cum f este continua pe (-o0, 0) si pe (0, ), rezulta ca f este continud pe R . Prin urmare, f admite 20
primitive pe R.
5p 1 0 1 0 1
b) [ f(x)dx = [ f(x)dx+[ f (x)dx = [2dx+ [ (+/x +1)dx = 2p
-1 -1 0 -1 0
2" (2 x "1 5 5
In2| +(3X X+on 2In2 3 P
5p 2025 2p
&) Vx 2 x,vx e[0a] = (Vx +1f ™ = (x + 1, vx < [02]
1 2026 2026
Prin urmare, IfZOZS(X)dX I (x +1)"dx X+l | 2 .
) ) 2026 - 2026 3p
Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica Varianta 3
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Simulare judeteana - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_tehnologic
Varianta 1

Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse, toate calificarile profesionale, profilul tehnic,
toate calificarile profesionale

SUBIECTUL | (30 puncte)

5P | 1. Ardtatica 3+ (22 +0,6) — 0,4 = 1.

op 2. Se considera functia f: R = R, f(x) = 4x — 2. Determinati numarul real a pentru care f(a) = a + 10.
5p | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia vV9x — 5 = v/13.

5p | 4. Calculati probabilitatea ca, alegind un numar n din multimea A = {11,12,13,14,15,16,17,18,19,20},

5p

5p

SUB

acesta sd aiba suma cifrelor egala cu 2.

5. Tn reperul cartezian x0y se considera punctele A(2,3) , B(5,6) si C(6,2). Aritati ca triunghiul ABC este
isoscel.

6. Se considera triunghiul ABC, dreptunghic in 4, cu AC = 4 si masura unghiului B egala cu 30°. Arétati

ca lungimea laturii BC este egald cu 8 cm.

IECTUL al ll-lea (30 puncte)

5p
op
5p

1 0

1. Se considera matricele I, = (O 1

a) Aratati ca det( A(1)) = 2.
b) Verificati daca A(0) + A(2) —2-A(1) = 0,.
c) Determinati numerele reale x pentru care det(A(x) + I,) = 4.

) siA(x) = (—);x x ; 1), unde x este un numar real.

2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x * y = 2x + 2y — 1.
a) Aratatical*2 =5,

b) Determinati numarul real x pentrucare x* (x —1) =9.

C) Aritati ci 4 - x2 — x x x = 0, pentru orice numdr real X.

IECTUL al lll-lea (30 puncte)

5p
5p

5p

1. Se considera functia f: (0,0) > R, f(x) = 2-x? — 2 — Inx.

a) Aratati ca f'(x) =

(2x—1)x(2x+1) xE€ (0’ oo)

T l 4
b) Aratati ca lim fxting _ 2
’ x—>1 3x-3 3

4x%-1

C) Aratati ca >

> In (2x), pentru orice x € (0, ).

2. Se considera functia f: R - R, f(x) =e* + 2x + 2.

o, . <« 1
5P | @) Aratati ca [ (f(x) — 2x)dx = e + 1.
. 3 1
Sp | b) Aratati ca dx = In2
p ) 5 fo f(x)_ex "

. . - 1 f(x a
5P | ¢) Determinati numdrul real a pentru care fo ! e(x) dx =5+ "
Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica Varianta 1
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
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Simulare judeteana - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica_M_tehnologic
Barem de evaluare si de notare

Varianta 1
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificérile profesionale
SUBIECTUL I (30 puncte)
P | 1.2-(2240,6)—04=>-28-04= 2p
= 14-04=1 3p
5p | 2. f(a) = 4+ a— 2, pentru orice numar real a 2p
4a — 2 = a + 10, de unde obtinem a = 4. 3p
5p | 3.9x —5=13 3p
x = 2, care convine 2p
5p | 4. Multimea A are 10 elemente, deci sunt 10 cazuri posibile 2p
Numerele, din multimea A, care au suma cifrelor egala cu 2 sunt 11 si 20, deci sunt 2 cazuri
favorabile, de unde obtinem P = 1% = % . 3p
5P 5. 4C =+/(6—-2)2+(2—-3)2 =17 2p
BC = \/(6 —5)2 4+ (2—-6)2 =+/17, deci AC = BC = triunghiul ABC este isoscel. 3p
50 | 6. sinB=-=45="1 3p
2 BC 2
2 — 1 de unde obtinem BC = 8 2p
BC 2 :
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
5p (1 0 |1 O] _ 4.5 _ a./ o\ _
1.a) A(1) = (_2 2) Sdet (A(1)) = |_2 2| =1:2-0-(-2) = 3p
=2_-0=2 2p
5p 5. _(0 -1 2 1\ _(2 0
b) A(O; + “(1)(2) 22 A(Ol) = (0 2 )+ (—4 2) (—4 4) 2p
= (—4 4) - (—4 4) =02 3p
5p _(x+1 x-—1\ . 5.2 . <
c) Alx)+1, = ( o 3 ) si det(A(x) + I;) = 2x“ + x + 3, pentru orice numar real x 3p
2x% + x — 1 =0, de unde obtinem x = —1sau x = % 20
5p [2.8)1%x2=2-14+2-2—-1= 3p
=24+4—-1=5 2p
50 | b) x* (x—1) =2x+ 2(x — 1) — 1 = 4x — 3, pentru orice numar real X 3p
4x — 3 = 9, de unde obtinem x = 3. 2p
5p | €) x*x = 4x — 1, pentru orice numar real X 2p
4-x2 —x*xx=4x?> —4x+1 = (2x —1)? > 0, pentru orice numir real X. 3p
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
P | La)f'(x)=ax—1= 3p
2_ Z
_ 4x°—-1 _ (2x 1)(2x+1)’ X € (0’ oo) 2p
X X
5p b) lim feO+inx _ lim 2x%-2 - lim 2(x-D)(x+1) _ 3
x—>1 3x-3 x—1 3x-3 x-1 3(x—-1) p
lim 26D _ 4
x—1 3 Zp

Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificarile profesionale
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5p Of(x)=0=x= % ; pentru orice x € (0, %] ,f'(x) < 0,deci f este descrescatoare pe (0,%]
si, pentru orice x € E, +oo) ,f'(x) = 0, deci f este crescatoare pe E, +oo) 2p
1 ; - 1 3 1 . 4x?-1
fx)=f (5), pentru orice x € (0,00) si, cum f (E) === lnE , obtinem — 2 In (2x), 3p
pentru orice x € (0, o).
1 1
5 | 2.8) [(f(x) — 2x)dx = [ (¥ + 2)dx = (e* +2x)| } = 3
=e+2—-1=e+1 2p
5 3__1 =P g, =1p L,y =1 3 _
P|b) fo f(x)—exdx - fO 2x+2dx 270 x+1dx = Zln (x+ 1| 0= 3p
2 2
1 1 ~ I —
P | ) Jo fe(i) dx = [;(1+ (2x + 2)e™)dx = x| o+ Jo @x+2)(=e™) dx = 3
= 1—(2X+4)€_x|é = S—E,deCi 5+§= S—S,deundeobginema = —6 2p
Simulare judeteana - Proba scrisa la matematica Varianta 1

Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificarile profesionale
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Simulare judeteana - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_tehnologic

Varianta 2
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificérile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificarile profesionale
SUBIECTUL I (30 puncte)
5p | 1 Aratatica (0,6 4+0,8):0,7—-0,25-4=1
5p | 2. Determinati numarul real m pentru care f(1) = 0, unde f: R - R, f(x) = x? + m.
5 |3, Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia v5x + 1 = 6.
5p | 4. Tn urma unei ieftiniri cu 20%, pretul unui produs a scizut cu 27 lei. Determinati pretul produsului
Tnainte de ieftinire.
op 5. Tn reperul cartezian x0y se considera punctele A(—8,6) si B(a, 4), unde a este un numar real.
Determinati numerele reale a pentru care MA = OB, unde M este mijlocul segmentului OA.
5p 6. Calculati lungimea laturii AB a triunghiului ABC dreptunghic in A, stiind ca BC = 5v/2 si
m(< B) = 45°
SUBIECTUL al Il-lea (30 puncte)
(1 3\ ,_(—4 0\ ~x 1 v
1. Se considerd matricele A = (2 1) ,B = ( 0 4) siM(x) = (2 3), unde X este numar real.
5p | a) Aratati ca detA = —5.
5p | b) Aratati ci det(4 + M(—1)) = det B.
5P | ¢) Determinati numarul x pentru care M (x) - A — A - M(x) = B.
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x * y = 20x — 21y + 1
5p | @) Aratatica 1*2 = —21
5p | b) Determinati numarul real x pentru care (x — 1) * x = 1.
5p | ¢) Determinati numerele reale X pentru care x2 * x < 0.
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
1. Se considera functia f : (-1, 0 )= R, f(x) = 3;—11 :
T 4 . :
5p | a) Aritati caf' ( x) = G Oricare xe (-1, ).
b) Determinati ecuatia tangentei la graficul functiei f in punctul de abscisa x = 0, situat pe graficul
5p functiei f .
5p | ©) Demonstrati ca —1 <f (x) <1, pentru orice xe[0,1] .
2. Se considera functiile f,g : (0, ©)— R, unde f(x) = lnTX sig(x) = % (Inx)?este o primitiva a functiei f.
5p | a) Artati ca fezix)d =1
P | @) Aratati cd |, —dx = 1.
2'0 b) Aritati ca [ 9@ f(x) = Ve — 1.
p

¢) Determinati parametrul real t, t > 1 astfel ncat | 1t f(x)dx = 2.

Proba scrisa la matematicd M_tehnologic
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificdrile profesionale
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Simulare judeteana - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_tehnologic
Barem de evaluare si de notare

Varianta 2
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificarile profesiona
SUBIECTUL | (30 puncte)
50 | 1. (0,6 +0,8):0,7—-0,25-4=1,4:0,7—-1= 3p
=2-1=1 2p
Sp (2. f(H)=1+m 2p
l1+m=0=m=-1 3p
5p | 3. bx+1=36 3p
X=7, care convine 2p
5p | 4. % - x = 27, unde X este pretul inainte de ieftinire 3p
x=135 de lei
2p
5P | 5. 0A =10 = MA = 5,0B = +Ja? + 16, unde a este numar real 2p
Va2 +16 =5 & a? — 9 = 0, de unde obtinem a=-3 sau a=3 3p
5p _AB _ V2 _ AB 3p
6.cosB—AC=> > =
AB=5 2p
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
5p 1.a)detA=|; i|=1-1—2-3= 3p
=1-6=-5 2p
5p y_ (1 1 _ay_ (0 4 _ _ 3p
b) M(~1) = ( , 3),A+M( 1) = (4 4)=>det(A+M( 1) =-16
detB = _04 2 — —16, deci det(A + M(~1)) = detB 2p
5p a_(x+2 3x+1 ) A a. _( —4 3x—9 3p
c) M(x) A_( : A ),A M) A—A M(x)—(6_2x . )
-4 3x—=9_(—-4 0 _
(6—2x s )=(0 ge=x=3
2p
5p | 2.a) 1x2=20-1-21-24+1= 3p
=20—-45+1=-21
2p
5p | b) (x — 1) * x = —x — 19, pentru orice numar real X 2p
—x — 19 = 1, de unde obtinem x = -20 3p
5p | ¢) x? x x = 20x% — 21x + 1, pentru orice numar real X 2p
20x? — 21x + 1 < 0, de unde obtinem x € [2—10, 1] 3p
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
5p 3p
' _(Bx-1) (x+1) — (3x—-1)(x+1) _
L) f'(x) = Do =
_3(x+1)-(3x—1) _ 3x+3-3x+1_ 4 2
T (x+1)? T (12 (x+1)? P
5p | b)f(0)=-1, /" (0) =4 2p
Ecuatia tangentei este y — f(0) = f' (0)(x — 0),adiciay = 4x —1 3p

Proba scrisa la matematicd M_tehnologic
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificdrile profesionale
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%(lnt}2 =2 = (Int)? = 4= Int =2 pentrut>1 = t=e¢?

5p [ ) f(0)= —1; f(1) = 1 2p
x € [0,1] = f'(x) = deci f este crescatoare pe [0,1 ]
Obs. Ca minimul functiei este -1 si maximul functiei este 1 pe intervalul [0, 1] 3p
= —1< f(x) < 1,pentruorice x[0, 1]
5 e?f(x) ;. re? Inx _ re?1 _
p 2. a)fe EdX— fe mdx = fe ;dX = Zp
2
= (nx|®")=1Ine? —me = 2-1=1
e 3p
5P | p) fle €80 f(x)dx = f1e e8Mg(x) dx = e8X | i: 2p
1
= eg(e)_ eg(l) = ef — eO = \/é— 1 3p
t tl 1 t 1 1 1
P o) [{feodx = [[F dx = Z(nx)?|; = 3(n)? = Z(In1)? = 3 (Int)? zp
p

Proba scrisa la matematicd M_tehnologic
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificdrile profesionale
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Inspectoratul Scolar Judetean Constanta

Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_tehnologic

Varianta 3
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificérile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificarile profesionale
SUBIECTUL I (30 puncte)
5P | 1. Aratati ci (2v3 —v27) V3 +3 =0.
5p 2. Determinati valoarea numarului real k, astfel incat punctul A(k, k + 1) sa fie situat pe graficul
functiei f: R — R, f(x) = 5x — 3.
5P | 3. Rezolvati in multimea numerelor reale ecuatia 536 = 1,
5p | 4. Determinati probabilitatea ca alegand la intimplare un numar din multimea numerelor naturale de
doua cifre, acesta sa aiba suma cifrelor 5.
5p 5. Determinati numarul real m astfel incat punctul M (m, —1) sa fie mijlocul segmentului AB, unde
A(3,—4) si B(—9,2).
5p -~ ~ 0 - A 0 . - - . ~ 9\/?_’
6.In AABC cu A =90" si C = 30, se stie ca BC = 6. Aratati cd Apypc = -
SUBIECTUL al Il-lea (30 puncte)
S . _(1 0y .. _(2x—1 0
1. Se considera matricele I, = (0 1) siA(x) = ( 1 x4 1), unde x € R.
5p a) Aratati ca detA(—1) = 3.
5p b) Determinati numarul real x pentru care A(2¥*1) — A(2%) = I,.
5p c) Determinati numerele reale x pentru care det A(x) < 3.
2. Pe multimea numerelor reale se defineste legea de compozitie x o y = 2xy — 6x — 6y + 21.
5p | @) Verificaticd 50 (—=3) = (=9) o 4.
5P | b) Aratati ci e = % este elementul neutru al legii de compozitie.
5p c) Determinati numerele ntregi x pentru care x o (x + 1) < 15.
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
. . . eX
1. Se considera functia f: (0,0) - R, f(x) = =
5P | a) Aratati ci f'(x) = =52, x € (0, 0).
5p b) Determinati intervalele de monotonie ale functiei f .
X—2
5p C) Aratati ca > %, pentru orice x € (0, +00).
2. Se considera functia f: (0,0) - R, f(x) =4x +Inx.
op | a) Aratati ca flz(f(x) —Inx)dx = 6.
5 _
P b) Aratati flef(x)Tde = % .
P ¢) Determinati numarul natural nenul n, pentru care [ 1n f(x)dx =5+ 2Inn.
Proba scrisa la matematica M_tehnologic

Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificdrile profesionale
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Simulare judeteani - Examenul national de bacalaureat, februarie 2026
Proba E.c)
Matematica M_tehnologic
Barem de evaluare si de notare

Varianta 3
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificarile profesiona
SUBIECTUL I (30 puncte)
50 | 1. (2V3-3v3)-V3+3=-V3-V/3+3= 3p
=-343=0 2p
5p | 2. A(k,k+1)€eGr=>f(k)=k+1=>5k-3=k+1 3p
4dk=4=k=1 2p
5p | 3. 536 =505 _3x+6=0 3p
—3x=-6=>x=2 2p
5p | 4. Sunt 90 de numere de doua cifre, deci sunt 90 cazuri posibile 2p
a+b=05=ab e {14,23,32,41,50}, deci sunt 5 cazuri favorabile 3p
_ numar cazuri favorabile _ 5 1
"~ numdr cazuri posibile 90 18
5P | 5. M mijloc AB :M(’“Zﬂ,%)zm—&—n 3p
CumM(m,—1) = m= -3 2p
5P | 6.4 =90°5iC =30°=AB =2"=3=AC =VBCZ—AB? =27 =33 3p
AB-AC 3:3V3 9V3 20
Apapc = 2 = 2 = 2
SUBIECTUL al ll-lea (30 puncte)
5P | 1.a)A(=1) = (‘3 0 ) = detA(-1) = |_3 0 |=(3) (-D-0-1= 3p
1 -1 1 -1
=3-0=3 2p
5p 1y _ x:(2'2x+1—1 0 )_ 2:2 -1 0 _
b) AC™) — AT 1 2-2%t1 41 ( 1 2-2x+1)
2. 2x+1 - 2. 2x 0 2x+2 _ 2x+1 0
- ( 0 2.2x+1 _ 9. 2") - ( 0 2X+2 _ 2x+1) 3p
AQM) AR =1, = 2¥2 21 = 12202 -1 =122 =12x+1=0 2p
>x=-1
5p _12x =1 0 _ _ . N1 — 2 _ 2p
C)detA(x)—| . 2er1|_(2x D-2x+1)—0-1=4x2—1
42 —1<3=34x’<4=>x?2<1>x€[-1;1] 3p
5p|2.a) 50(—3)= -30—-30+18+21 =-21 3p
(=9)o4= —724+54—-24+21=-21,deci50(=3)=(-9) 4 2p
5p
b)xo%= 2x-§—6x—6-§+21 = 7x —6x — 21+ 21 = x, pentru orice numar real x 3p
%ox =2 -%-x -6 -%— 6x+ 21 =x,Vx €R,decie = %esteelementul neutru 2p
op c)xo(x+1)=2x2—10x+15 2p
2x2—10x+15< 15 x(x -5 <0ex € (0,5 NZ=x € {1,2,3,4} 3p
SUBIECTUL al Ill-lea (30 puncte)
5p , e\ (€)' -xZ—eX(x? " eXxZoegXoy
L) f'@ = () = A 3

Proba scrisa la matematica M_tehnologic
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificdrile profesionale
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— xe*(x—2) — e*(x—-2)

= (n—2)(Inn+ 2n + 3) = 0 si cum n este numar natural nenul, obtinem n = 2

x* 5 ' XE€ (0,00) 2
5p b) f'(x)=0= Z (x3_2) =0= x=2;f'(x) <0, pentru orice x € (0,2] = f este 3p
descresciatoare pe (0,2] 2p
f'(x) = 0, pentru orice x € [2,+x) = f este crescatoare pe [2, +)
5p | c) f descrescatoare pe (0,2] si crescatoare pe [2, +0) = f(x) = f(2), Vx € (0, +0) 2p
e e¥ _ e? e¥"2 _ 1 .
f@)=7=—52=—e — = pentruorice x € (0, +) 3p
2
P | 2.8) [*(4x +Inx —Inx)dx = [ dxdx =4 22 = 3p
=2*|2=204-1)=6 2p
4x+Inx—4 1 ' In?
5P | p) ff%dx = fle%dx = flelnx-(lnx) dx = % = 3p
_In*e—In’1 1 2p
B 2 2
5 n _(n n _ 2 n_r. —
Plc)f (4x+Inx)dx = [ 4xdx+ [ Inxdx=2x |71‘ + [ %' -Inx dx =
2 n " 2 n 2 3p
=2n —2+x-lnx|1— x-—dx=2n —2+nlnn—x|1 =2n“+nlnn—-n-1
. X
2n2—n—1+n1nn=5+21nn=>(n—2)1nn+2n2—n—6=0=> 2p

Proba scrisa la matematica M_tehnologic
Filiera tehnologica: profilul servicii, toate calificarile profesionale; profilul resurse,
toate calificarile profesionale, profilul tehnic, toate calificdrile profesionale
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